
Графи дървета



Граф, в който между всеки два 
върха съществува единствен път,
се нарича дърво
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Листа – върхове от степен 1

Граф, в който между всеки два 
върха съществува единствен път,
се нарича дърво



Друг пример за дърво



От всеки свързан граф можем да получим дърво чрез премахване 
на няколко от ребрата му (може би 0 от ребрата му).

Ако един граф дърво има 𝑛 върха, то той има 𝑛 − 1 ребра.

Свойства на графите дървета

Всеки свързан граф без цикли е дърво.

Всяко дърво е свързан граф без цикли.

Всеки свързан граф с 𝑛 върха и 𝑛 − 1 ребра е дърво.

Всяко дърво с поне 2 върха съдържа поне едно листо.







От всеки свързан граф можем да получим дърво чрез премахване 
на няколко от ребрата му (може би 0 от ребрата му).



Ако един граф дърво има 𝑛 върха, то той има 𝑛 − 1 ребра.

Ще докажем твърдението по индукция по 𝑛. 
(1) База: 𝑛 = 1. Дърво с 1 връх е просто 1 връх и съответно има 0 ребра.



Всеки свързан граф с 𝑛 върха и 𝑛 − 1 ребра е дърво.

Насока: Разглеждаме 𝑛 > 1. Нека графът е G. G е свързан, следователно 
всеки връх е от степен поне 1. Броят ребра е по-малък от 𝑛, което означава, 
че сумата от степените е < 2𝑛, т.е. трябва да имаме връх от степен 1. 
Махайки този връх от графа, получаваме свързан граф с 𝑛 − 1 и 𝑛 − 2 ребра.
Използвайки този факт, можем да докажем твърдението по индукция 
(как?).

Всяко дърво с поне 2 върха съдържа поне едно листо.

Подсказка: Какъв е минималният брой ребра, ако всеки връх е от степен поне 2?







Ойлерови
пътища и цикли

Леонард Ойлер



Мостовете на 
Кьонигсберг

Encyclopædia Britannica, 

https://www.britannica.com/science/Konigsberg-bridge-

problem/images-videos#/media/1/321794/68671

Можем ли да преминем по 
всеки мост точно по веднъж?
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Ойлеров цикъл в един граф е 
разходка, който минава през всяко 
ребро точно веднъж и завършва във 
върха, в който е започнала.

1-2-3-1-4-5-1
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Ойлеров път в един граф е разходка, 
който минава през всяко ребро точно 
веднъж.

1-2-3-1-4-5-2

Забележка: по-добри названия биха били „Ойлерова затворена разходка“ и „Ойлерова разходка“


